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1. Determinare dei campi F tali che GalQ F sia isomorfo a:

a) Z13 b) Z3 × Z6 c) Z2 × Z5 × Z5

2. Determinare se i seguenti numeri sono costruibili e, in caso affermativo, determi-
narne esplicitamente una costruzione:
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3. Per n ∈ {4, 5, 6}, determinare un polinomio di grado n irriducibile su Q che abbia
tutte radici reali.

4. Determinare il numero di radici in F81 dei polinomi X80 − 1, X81 − 1 e X88 − 1.

5. Fattorizzare il polinomio X4 + 1 in F5[X], F25[X] e F125[X].

6. Siano p e q numeri primi. Dimostrare che per n ≥ 1 il numero di polinomi di grado
pn irriducibili in Fq[X] è

qpn − qpn−1

pn

Dedurne il numero di fattori irriducibili del polinomio X255 − 1 ∈ F2[X]. Quali
sono i fattori irriducibili di X255 − 1 ∈ Q[X]?
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