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1. Determinare dei campi F' tali che Galg F' sia isomorfo a:

a) Zlg b) Zg X Z6 C) ZQ X Z5 X Z5

2. Determinare se i seguenti numeri sono costruibili e, in caso affermativo, determi-
narne esplicitamente una costruzione:

e) VvV4—+5 i) sin (2?”)

a) V1++v2 )
b) —64iv/2 £) &+ &3
r j) sin (%)
°) g\ﬁﬁ g) V1+V2+v2+ V3
d) e h) &5 k) Re(&3g + &sr)

3. Per n € {4,5,6}, determinare un polinomio di grado n irriducibile su Q che abbia
tutte radici reali.

4. Determinare il numero di radici in Fg; dei polinomi X8 — 1, X8 —1e X% — 1.
5. Fattorizzare il polinomio X* + 1 in F5[X], Fa5[X] e Fo5[X].

6. Siano p e ¢ numeri primi. Dimostrare che per n > 1 il numero di polinomi di grado
p" irriducibili in F,[X] &
¢ —q"
pn
Dedurne il numero di fattori irriducibili del polinomio X?% — 1 € Fy[X]. Quali
sono i fattori irriducibili di X%*° —1 € Q[X]?



