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1. Dimostrare che il nucleo di un omomorfismo di anelli (non necessariamente commutativi) è un ideale bilaterale del dominio.

2. Considerare l’insieme A = {n+ 2m
√

2|m,n ∈ Z}. Dimostrare che A è un anello commutativo con unità.



3. Dimostrare che l’anello Z[
√
−6] non è a fattorizzazione unica (suggerimento: cercare elementi di norma 25).

4. Considerare l’applicazione Ψ : Z[X] → Z8, f(X) 7→ f(3) mod 8. Dopo aver verificato che si tratta di un omomorfismo, se
ne calcoli il nucleo e l’immagine. Verificare se il nucleo è un ideale primo di Z[X].

5. Sia A = { n
2α | n ∈ Z, α ∈ N}. Dopo aver dimostrato che A è un anello, dimostrare che il suo campo dei quozienti è Q.



6. Dimostrare che il prodotto di due anelli ha sempre divisori dello zero.

7. Dimostrare che l’ideale 〈2, X〉 ⊂ Z[X] non è principale. Dedurre che Z[X] non è un anello Euclideo.



8. Dimostrare che il polinomio X4 + 6X + 12 ∈ Q[X] è irriducibile.

9. Si consideri il campo con 7 elementi F7 e il polinomio f(X) = X2 + 1 ∈ F7[X]. Dimostrare che l’anello quoziente
F7[x]/(f(X)) è un campo e se ne calcoli il numero di elementi.


