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Esercizio 1.
Sia K un campo e consideriamo I'anello A = K[X;Y]/(X?%Y?).

e Dette x e y le classi di A determinate da X e Y , provare che ogni
elemento di A si pud esprimere in un unico modo nella forma:
axy+bx+cy+dcona,bc,de K

e Calcolare il prodotto tra due elementi di A generici.
e Determinare gli zero divisori di A.

e Determinare gli invertibili di A.

Esercizio 2.
Sia D un dominio euclideo e v : D* — N la sua valutazione, mostrare che:

e v(l) =v(u)Vu e U(D)
e v(l)<w(a) Vae A

e zly & v(z) <v(y)

Esercizio 2.
Sia Z[i] == {a + bi |a,b € Z, i* = —1} e sia |- | : Z[i]* — N tale che
|(a 4 ib)| = a® + b? il modulo su Z[i]. Dimostrare che:

Zla]
(z241)

e 7Z[i] & isomorfo a
e 7Z[i] & un dominio euclideo (verificare se il modulo rispetta le proprieta

della valutazione)

Esercizio 3.
Dimostrare che Z[v/6] non ¢ un UFD



