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1. Dire se le seguenti funzioni sono delle distanze in R, R+, R−:

- d(x, y) = |x2 − y2|

- d(x, y) =
∣∣∣√|x| −

√
|y|

∣∣∣
- d(x, y) = |ex − ey|

2. Dimostrare che, se f(x) è una funzione strettamente crescente in un insieme
A ⊂ R, allora |f(x)− f(y)| è una distanza in A.

3. Trovare gli estremi superiore ed inferiore dei seguenti insiemi. Dire se l’estremo
superiore è un massimo e l’estremo inferiore un minimo.

- A =
{
x ∈ R|x = 3n−2

2n
, n ∈ N+

}
- B =

{
x ∈ R|x = 2n+1

n2+2
, n ∈ N

}
- C =

{
x ∈ R|x = t+1

t−2
, t ∈ R, t > 2

}
- D =

{
x ∈

[
1
2
, 2

3

]
|x = m

2n , n, m ∈ N
}

4. Dire se i seguenti sottoinsiemi di R sono aperti, chiusi, né aperti né chiusi:

A = (0, 1) ∪ [1, 2) B = (0, 1) ∩
[

1
3
, 1

2

]
C =

+∞⋃
j=1

(−j, j] D =
+∞⋂
j=1

(−j, j]

E =
+∞⋃
j=1

[
1

j
, 2− 1

j

]
F =

+∞⋃
j=1

[
1

j
, 2 +

1

j

]
G =

+∞⋂
j=1

(
π − 1

j
, π

)
H =

+∞⋂
j=1

(
π − 1

j
, π +

1

j

)
I =

+∞⋃
j=1

j⋂
k=1

(
j − 1

k
, j +

1

k

)
J =

+∞⋂
k=1

+∞⋃
j=0

(
j − 1

k
, j +

1

k

)

Per J sapete dire che sottoinsieme di R è?

5. Trovare i punti interni, i punti di frontiera e i punti di accumulazione dei seguenti
insiemi, dire se sono chiusi.

- A = {x ∈ R|x2 < −x}
- B = (−∞, 0]

- C =
{
x ∈ R|x = 1

n
, n ∈ N

}
- D =

+∞⋃
n=1

(2n− 1, 2n)


