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1. Sia λ la funzione di Liouville, definita nel modo seguente:

λ(n) :=

{ 1 se n = 1

(−1)
Pr

i=1 hi se n = ph1
1 · · · phr

r

.

Dimostrare che:

(a) λ è completamente moltiplicativa;

(b)
∑

d|n λ(d) =

{ 1 se n è un quadrato

0 altrimenti n = ph1
1 · · · phr

r

.

(c) λ−1 = µλ = |µ|.

(d)
∑

d|n λ
−1(d) =

{ 1 se n = 1

2r se e n = ph1
1 · · · phr

r

.

2. (a) Sia
f(n) = |{p | p è primo e p divide n }|

Provare che la funzione

g(n) := if(n)

è moltiplicativa.

(b) Calcolare (g ∗ µ)(28) e (g ∗ µ)(60).

3. Si consideri la funzione moltiplicativa F = σ ∗ ϕ.

(a) Calcolare F (35) e F−1(35).

(b) Sia f la funzione aritmetica determinata dalla formula di inversione
di Möbius. Calcolare f(35).
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