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Esercizio 1
Mostrare che l’insieme delle funzioni aritmetiche moltiplicative diverse dalla
funzione costante su 0 forma un gruppo abeliano rispetto al prodotto di
Dirichlet.

Esercizio 2
Date f funzioni aritmetiche moltiplicativa non costante su 0, mostrare che:

(a) µ · f ∗ I è funzione aritmetica moltiplicativa;

(b) (µ · f ∗ I)(n) =
∏

p|n(1 − f(p)) se n > 1.

Esercizio 3
Dato n = pe1

1 · · · per

r , mostrare che valgono le seguenti uguaglianze:

(a)
∑

d|n d · µ(d) =
∏r

i=1(1 − pi);

(b)
∑

d|n
µ(d)

d
=

∏r
i=1(1 −

1
pi

);

(c)
∑

d|n µ(d) · σk(d) = (−1)r
∏r

i=1 pk
i .

Esercizio 4
Siano F, f funzioni aritmetiche moltiplicative, con F (n) =

∑

d|n f(d). Mo-

strare che f(n) =
∑

d|n µ(d) ·F
(

n
d

)

(Formula di inversione di Möbius).

Esercizio 5
Utilizzando la formula di inversione di Möbius, mostrare che

Φn(x) =
∏

d|n

(x
n

d − 1)µ(d),

dove Φn(x) denota l’n–esimo polinomio ciclotomico.
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