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1. Sia f una funzione totalmente moltiplicativa non identicamente nulla.
Mostrare che f~' = uf, dove (uf)(n) := p(n)f(n) per ogni n > 1.

2. Dimostrare le seguenti uguaglianze:

(a) e! = pe;

(b) 77" = p*
(c) o7 = pe* p;
(d) o' =pex1l.

3. Sia f una funzione moltiplicativa non identicamente nulla. Dimostrare
che:

(a) pf *1 é una funzione moltiplicativa;
(b) Sen =p*...pk allora:

r

(uf * 1)(n) =[] (1 = Fp2))-

i=1
Dedurne una scrittura per ¢ 1.

4. Siano

A:={f|f aritmetica con f(1) # 0}
M := {f| f moltiplicativa con f(1) # 0}.

Dimostare che

(a) se f,ge A e f,f+xg€ M, allora anche g € M;
(b) (M, =) é un sottogruppo di (A, x*).

5. Si consideri la funzione moltiplicativa ' = o * .

(a) Calcolare F(35) e F'71(35).



(b) Sia f la funzione aritmetica determinata dalla formula di inversione
di Mobius. Calcolare f(35).

6. Sia A la funzione di Liouwville, definita nel modo seguente:

1 sen=1
A(n) ::{

(—1)Xi=ihi semn > 1en:plf1---p7}fr
Mostrare che:

(a) A é totalmente moltiplicativa;

1 se n & un quadrato

(b) Dy Ad) = { ;

0 altrimenti
(€) A\7h = p\ = |ul;

1 sen=1
(d) >y, AH(d) = {

2" sen>1len=p". . ph



