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1 Gruppo di Galois
1. Calcolare i seguenti gruppi di Galois:

(a) Gal (C, R).

(b) Gal
(
Q(
√

2,
√

3,
√

5), Q
)
.

2. Determinare il gruppo di Galois di α radice n-essima primitiva dell’u-
nità per n = 2, 3, 4, 5, 6, 7

2 Supplementi
1. Sia K un campo di caratteristica 0, K(X) il campo delle funzioni

razionali di K. Mostrare che ρ : K(X)→ K(X) definita da

ρ(f)(X) = f(X + 1)

è un automorfismo di K(X).

2. Sia θ una radice di
f(X) = X3 − 3X + 1

e K = Q(θ).

(a) Verificare che θ2 − 2 è una radice di f e determinare Gal(K, Q)

(b) Sia β = 1
θ2+θ−2

scrivere β nella base 1, θ, θ2 di K su Q. Determi-
nare il polinomio minimo di β su Q.
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