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1. (Esonero 6 aprile 2009). Quali tra le seguenti funzioni aritmetiche sono

moltiplicative? Quali totalmente moltiplicative? Motivare le risposte.

(a) f(n) =

{
1 se n è un quadrato perfetto

0 altrimenti ;

(b) f(n) = n3;

(c) f(n) = |{p primo |p|n}|;
(d) f(n) = n− 1.

2. Si dimostri che

a) τ(n) è dispari se e solo se n è un quadrato perfetto;

b) σ(n) è dispari se e solo se n è un quadrato perfetto o il doppio di

un quadrato perfetto;

c) per n > 2, φ(n) è pari.

3. Sia f(n) :=
∣∣{p primo | p|n

}∣∣. Mostrare che per ogni z ∈ C la funzione

gz(n) := zf(n) è moltiplicativa.

Calcolare inoltre (gi ∗ µ)(28) e (gi ∗ µ)(60).

4. Si consideri la funzione moltiplicativa F = σ ∗ ϕ.

(a) Calcolare F (35) e F−1(35).

(b) Sia f la funzione aritmetica determinata dalla formula di inver-

sione di Möbius. Calcolare f(35).
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