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1. M eun k-elemento di varieta quindi esiste una inclusione differenziabile
ptaleche 1 <k <m
o: UCRF — M

tale che
ur— x = @(u).

Analogamente N e un h-elemento di varieta quindi esiste una inclusione
differenziabile 9 tale che 1 < h <n

p:UCRM— M

tale che
v—y =1)(v)
Sia
x:UXxV — R"™
tale che

x(u,v) = (p(u),¥(v)).
Se consideriamo la matrice
([ Dy O
Dx = ( 0 Di )

segue facilmente che ’applicazione x € un’inclusione differenziabile perché e
iniettiva e la matrice Dy ha rango massimo.

2. L’applicazione

y— /M F (@, y)dori(a)



e banalmente continua, basta osservare che

(9(%1, .. .,gOik) 2
(9(u1, Ce ,uk)

det du

/M F (@, y)dor(z) = / fewn,| 3

1<i1<ip<m

e che ¢ e continua su U e f & continua, in particolare, su M X y.
Analogamente per I'altra.

3. Si osservi che:

/N < /M f(x,y>daM<:v>> don(y) = /V /U F(sp(u), 1 (v)) Aoy dory v)

dove
dopwy = Z deta(‘pil""a%) Qdu
olu) =
Oy, . i) |
doyw) = det—2L2 D TIRZN gy,
o \1<'Z a(vlv'--avh)
<ji1<jin<n
Inoltre:
| tewdns = [ i) o
MxN UxV
dove
a(Xll,...,Xl ) 2
4o = Z det MR dudv.
1<h<lp4r<ntm a<u? U)
Se si dimostra che
1<h<lpy<m<m+1<lp <lpzpn <m+n (1)

si ha la tesi, in quanto basta rinominare gli indici della somma nel modo
seguente:

’il - ll e Zk - lk
=l —m .. Jp=lgn—m
e si vede facilmente che

Aoy (uw) = Aop(u)doy ().

Per dimostrare (1) ricordiamo due proprieta del determinante:

2



e Se A e B sono matrici quadrate allora

A 0
det( 0 B):detA~detB.

e Se A e B non sono quadrate allora

A 0
det(o B>_0

Ora si supponga che [, > m allora ci si trova nel caso in cui la matrice

Npiys -5 i)
A: 1 k
a(uh'"auk)

non ¢ quadrata e dunque

8(Xl17 cee ath+k)

det . 0)

=0.

Analogamente i termini per cui 1 < m + 1 danno contributo nullo nel
calcolo del determinante in quanto ci si trova nel caso in cui la matrice

_ 8(¢j1""’¢jh)
b= a(vla"'avh)

non ¢ quadrata, dunque segue (1).



