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Esercizio 1

1. Ogni variabile X; ha funzione di densita fx(z) = él[g_g 9+%}(x).

Calcoliamola funzione di distribuzione di Yi: *

P(Y1 <y) = P(min{X1,..., Xn} <y) = 1-P(min{Xy, ..., X—n} > y) =

+o0 1 n
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y
1-[L(E-0-y)]" se ye(@—%0+9)
= 1 se y >0+ %
0 se y<6-—35
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2. Per calcolare la distribuzione di Ys si procede in maniera analoga:

P(Yy <y) = P(maz{Xy,.. X} <y)=P(X1 <y, ... Xn <y) = [P(X1 < y)]"

an

Frav) = P2 <) = o

Esercizio 2

Utilizzado la legge debole dei grandi numeri :
2
se n > 55, allora )
P(IX —pll<e)>1-46

Qiundi bastera risolvere:
1

> -
"~ 10,5)20.05

da cui otteniamo n > &0
Esercizio 3

Calcoliamo le funzioni generatrici dei momenti di S e X:
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0 se y<f0—1%
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Esercizio 4

Osserviamo che fx(x,60) = 914 ze” 92 ¢ la funzione di densita di una T ( 9%)

chiamo =8

integriamo per parti:

(gt L) -[25] - (&)

i=1

Dunque X ¢ una I’ (2n, 9%)
Allora E(X) = 2262 = 20>

Esercizio 5

1.

n

Y = Z(aX +b) ~ Zuri—nban
i=1
Quindi dobbiamo imporre che a’>n=1ea) " ,(i—1)+nb=0 da cui

. . _ 1 _1-n
ricaviamo a = f eb= N

§

2. Z & distribuita come una N (O, n)

3. Calcolando la funzione generatrice dei momenti di Y2 ricaviamo che
Y2~T (2, 2) ~ x?. D’altra parte sappiamo che (n—1)S? ¢ distribuita
come una x>_;.Dunque:



Esercizio 6

1. Dal calcolo della funzione generatrice dei momenti otteniamo:
nf \"
mx(t) =
0= (%)

2. Procedendo come nell’esercizio 1:

Qiundi X ~ I'(n,nd)

P(maa{Xy, .., X} < 2) = [P(X1 < 2)]" = (1- e—HZ)"

F2) = L P2 < ) et (1 07)"

3. X; ~T(1, %) ~ X3 e analogamente X; ~TI(1, %) ~ X3
Da un risultato teorico possiamo concludere che % ~ F(2,2)
Esercizio 7

1. Calcoliamo la funzione generatrice dei momenti:

t 1 K n nk
exomsen (3)- ()] - (520
2 n

Quindi X ~ T'(nk, %)

2. U~ X?n e Xy~ X%k indipendenti.
Da un risultato teorico otteniamo che Z = %X% ~ F(2k,m)



