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Soluzione esercizio 1
1) La media campionaria X = % >, X; & normale con media p e varianza
2
Z— dunque per essere normale standard deve essere p =0 e o =n.

— 2
2) La varianza campionaria $* = —L- 3" | (X;—X)? é tale che U = % =
1=162 ha distribuzione x2_;.

3) Abbiamo che X? ha distribuzione %, X e S? sono indipendenti e "5%2 =
ﬁ. Dunque "ngz ha distribuzione F'(1,n — 1)

n—1

Soluzione esercizio 2

1) Abbiamo

oo
/ e Tdy =e"?
0

dunque se C' = ¢’ abbiamo che la funzione f(z,6) & una densita.
2)
o
EX) = 60/ ze dr = e’ [ —ze
0

00 o0
—|—/ e_zdaj} =0+1
0 0

E(X?) = 69/ r?e ™ dr = 69[—3326_97
0

oo+/ 2xe_zdx} =6%+20+2
0 0
var(X) =0*+20+2—- (0+1)* =1

3) Con il metodo dei momenti abbiamo X = émom + 1 cioe

émom = X -1
4) E(Gpmom) = E(X)—1 = 6 dunque & non distorto. Il suo errore quadratico
medio ¢ la sua varianza:
~ = 1
var(Omom) = var(X) = —
n



5) La funzione verosimiglianza é:
n
L(O;a1,...;xn) = ™6™ 2w H Lp,o0)(z;) = €"e” 2 “19,00) (1)
i=1

con y; = min{xy, ..., z,} che & massima per § massimo e dunque

Oper = Y1
6) La distribuzione di Y; la ricavo da:
PYi<y)=1-P¥,>y)=1— [e" /Oo e*rdxr =1 O
Y
per y > 6. Dunque la sua densita e:

Fri(,0) =ne” =1 (y)

Abbiamo: - )
E(h) = eenn/ ye Vdy =60+ —
9 n

o 2 1
BE(Y?) = eenn/ ye Vdy = 6% + = (0 + —)
/] n n
Dunque C:)UET ¢ distorto e la sua varianza ¢
2 1 172 1
Yi) =02+ 20+~ —[9 f] ==
var(Y1) +n( +n) +n n?
L’errore quadratico medio risulta quindi:
2 2
MSE(Y;) =var(vi) + [0 — E()| = -



