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Esercizio 1.

(a) (i) πY (θ) = P(rifiutare H0|θ) = P
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=

= 1−0, 623 = 0, 377, che il sup sia raggiunto in 0,5 lo si può vedere tramite
le tavole della binomiale o pensando a come si concentra la probabilità.
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Troviamo k (se possibile) imponendo l’ampiezza del test:

α = 0, 0547 = P(rifiutare H0|θ0) = P
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Dalle tavole si vede che k=2 soddisfa la relazione. Quindi il test più potente

è individuato dalla regione critica C =
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(ii) La potenza del test in θ1 è:
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Esercizio 2.

(a) La distribuzione congiunta di X1, X2 è f(x1, x2) = θ2(x1x2)
θ−1

1(0,1)(x1)1(0,1)(x2)
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(b) L(θ) = θ2(x1x2)
θ−1

1(0,1)(x1)1(0,1)(x2). Il test più potente è dato dal lemma di
Neyman-Pearson:
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Troviamo k (se possibile) imponendo l’ampiezza del test:
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è verificata l’uguaglianza. Quindi il test
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{
(x1, x2)|x1x2 ≥ 1

2

}
.

Esercizio 3.

(a) P(rifiutare H0|θ0) = P(|X| > 2|θ0) = P(X < −2)+P(X > 2) = 2P(X < −2) =
= 2Φ(−2) = 0, 0456.
La potenza del test sotto H1 è data da:
P(rifiutare H0|θ1) = P(|X| > 2|θ1) = P(X < −2|θ1) + P(X > 2|θ1) =
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(b) Il test più potente è dato dal lemma di Neyman-Pearson:
1√
2π

e−
x2

2

1
2
√

π
e−

(x−1)2

4

=
√

2e−
x2+2x−1

4 ≤ k∗ ⇔ −x2− 2x+1 ≤ k′ ⇔ x2 +2x− 1 ≥ k ⇒

la regione critica è C = {x|x2 + 2x− 1 ≥ k}.
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