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Soluzione esercizio 1
1) La funzione generatrice dei momenti per una variabile con distribuzione
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Soluzione esercizio 2

1) Per una variabile poissoniana di parametro A abbiamo la funzione gener-

atrice dei momenti )
mx(t) = eNe D

e dunque
ms(t) — en)\(etfl)

da cui S ha distribuzione di Poisson con parametro nA.
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EX = X e dunque lo stimatore con il metodo dei momenti di \ é:

Am =X

La funzione di verosimiglianza e:
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da cui otteniamo

Oln fx, .. x,(T1,.csTn; A) 1
o =32 =0

da cui lo stimatore di massima verosimiglianza coincide di nuovo con la
media campionaria
A7rw =X.

Il campione appartiene alla famiglia esponenziale infatti

Fx(@;X) = a(\)b(x)eM )

con

a(N) = e, b(a;):$1{071,27,,,}(a;), N =\ dz) =z

da cui possiamo concludere che ). d(X;) = S ¢ una statistica sufficiente
e completa

X ¢ UMVUE di X per il teorema di Lehmann-Scheffé poiche & funzione di
S.

T e T sono stimatori di 7(A) non distorti infatti:
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e poiche T5 € una funzione di S allora ¢ UMVUE di ().



Soluzione esercizio 3
Calcoliamo il rapporto delle verosimiglianze:

L(eo) 3$2
ATy~ 2n o0

e dunque la condizione A < K* ¢ equivalente alla condizione =z < %K *. Impo-

nendo 2 e
2 . € 2 N3
o =0.05 = Py (a < K ):/O 32%dr = (gK)

3
otteniamo per K* la condizione (%K*) = 0.05 e quindi per il lemma di
Neyman-Pearson il test piu’ potente € quello con regione critica

C* ={z: x <0.3684}.



