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Esercizio 1

Siano X e Y variabili casuali con densita congiunta

fxy(@,y) = e Y (1=e"")1(0,) () Ljo,00) () +€ " (1=€7Y)1(0,20) (¥)L0,00)(x) (1)
1) Calcolare le marginali.

2) Calcolare E(X) e E(Y).

3) Calcolare var(X) e var(Y)

)

4) (facoltativo) Calcolare il coefficiente di correlazione pxy .

Esercizio 2

Sia X una variabile casuale con densita
fx(x) = 2566_%21(0)00)(@ (2)
1) Calcolare la funzione generatrice dei momenti di ¥ = 2X2.
2) Determinare la distribuzione di Y.
3) Se Z ¢ una variabile casuale con distribuzione x3, determinare la dis-

tribuzione di W = %

Esercizio 3

Sia X1, ..., X,, un campione casuale estratto dalla densita N'(a+b,0%) e Y1, ..., Yy,
un campione casuale estratto dalla densita N(a — b, 0?)

1) Trovare lo stimatore di massima verosimiglianza per a e b.

2) Quali sarebbero gli stimatori di a e b usando il metodo dei momenti?

Esercizio 4

Si consideri un campione casuale di ampiezza n dalla distribuzione uniforme
sull’intervallo [0, ], cioe’ dalla densita

£(@) = 5100(@) g



1) Determinare lo stimatore @m di 0 con il metodo dei momenti.

)

2) Calcolare E(O,,) e var(Oy,).

3) Determinare lo stimatore O, di # con il metodo della massima verosimiglianza.
)

4) Calcolare E(0,) e var(©,).

Si ricorda che la densita della distribuzione T'(r, A) &

A r—1_-—Az
flz) = W(M) e g 00) () (4)
dove I'(r) & la funzione Gamma o funzione di Eulero definita da
I(r)= / y e Vdy t>0 (5)
0
La distribuzione X% ¢ un caso particolare di una distribuzione Gamma con
parametri r = % e = % Si ricorda infine che la densita della F(m,n) &
data da: (min) (m—2)/2
M(=2) rm\% xlm=
m - n (_) (m+n)/21(0700)(x) (6)
L)) \n/ 1+ (m/n)z]



