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1. Dimostrare che se f'(x) = 0 in un intervallo [a, ] allora f(x) é costante.
2. Sia )
f(z) := arctan(x) + arctan (m) .

(a) Dimostrare che non é continua in x = 0;
(b) Calcolare f'(z);

(c) Tramite le informazioni ottenute dedurre la natura di f(z).

3. Dimostrare che

arcsin(z) 4 arccos(x) = g Vo e [-1,1].

4. Dire per quali valori dei parametri a e b le seguenti funzioni sono continue
e derivabili:

ar? T T datb T >
(a)f(w)={ Fhed zo(b)g(x):{m =1

Te® —4 x<0 ?+2a+bz—-1 z<1

5. Verificare se le seguenti funzioni soddisfano le ipotesi dei teoremi di Rolle
e di Lagrange negli intervalli indicati. Verificare poi, comunque, le tesi dei

teoremi.
(@) fi(z)=x—2% in [-2,1]
(b) fa(z) =cosh(z) in [—1n(37),1n(37)]
(c) f3(z) =/ (x—2)2 in |0,2]
(d) fa(z) =sin(z) +cos?(z) in [0,%]
z?+1 L <<
©) f5(x):{zsin(7gf) l<o<2

6. Verificare se le seguenti funzioni soddisfano le ipotesi del teorema di
Cauchy. Verificare poi, comunque, la tesi del teorema.

(a) fi(x) =vV—-22+10z, ¢1(z)=-2x+4 in [0,1]
(b) fg(.%') = 22;7_1> gg(l‘) = xTJSQ in [1,2]
(€) fa(z) =In(vV1+22), g3(z)= e’ 2 in [—1,1]



7. Dati a, 8 € R, con 8 > 0, definiamo nell’intervallo [—1, 1] la funzione

gin (L
f<w>={§ e

Dimostrare che:

e f(x) é continua < «a > 0;

o f/(0) esiste <= a > 1;

o f/(x) é limitata <= a > 1+ f3;

e f/(z) é continua <= o > 1+ f;
e f(0) esiste <= a > 2+ f;

e f(x) é limitata < a > 2 + 2;
e f"(x) é continua <= a > 2+ 2.

8. Dimostrare che
dm 1 _(=nn
dz™ \/1+x oon
ove (2n— 1) =1-3-5---(2n —1).

_2n41

Cn—1N(142)" "2

9. Dimostrare che Vx € (0, +00)
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