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1. Sia (X, d) uno spazio metrico con distanza:

d(x, y) =

{
1 se x 6= y

0 se x = y

Dato C ⊆ X, dimostrare che C = C

2. Sia (X, d) uno spazio metrico. Definiamo su X× X la distanza:

D [(x1, y1), (x2, y2)] = d(x1, x2) + d(y1, y2)

Dimostrare che la mappa:

f : (X× X, D) −→ R

(x, y) −→ d(x, y)

è continua.

3. Sia (X, d) uno spazio metrico tale che A,B ⊆ X e tale che A ∩ B = ∅.
Allora esistono due aperti disgiunti VA e VB con VA ⊇ VB e VB ⊇ B

4. Usando gli sviluppi calcolare:

(a)

lim
x→0

sin(log(1− x))
sin(x)

(b)

lim
x→0

(
tg(x)

x

) 1
x2

(c)

lim
x→0

eαx −
√
1 + x

tg(x)

(d)

lim
x→0

tg(x)− sin(x)
x3

(e)

lim
x→0

sin(πcos(x))

x2

1


