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1. Si supponga che an ≥ 0 e che la serie:

+∞∑
n=0

an

converga. Dimostrare allora che le seguenti serie sono convergenti:

(a)
∑
n≥0 anx

n x ∈ [0, 1]

(b)
∑
n≥1

an
n

(c)
∑
n≥1

n
√
nan

2. Studiare la convergenza della seguente serie:

+∞∑
n=1

cos(nx)

n

dove x ∈ R
Suggerimento: utilizzare la formula di prostaferesi per il seno: sin

(
n+ 1

2

)
x−

sin
(
n− 1

2

)
x = 2sin

(
x
2

)
cos(nx) e, infine, utilizzare il criterio di Abel

3. Trovare la parte immaginari e la parte reale dei seguenti numeri complessi:

(a) (x+ iy)2

(b) (x+ iy)3

(c) (1 + i
√
2)6

(d) (1+i)3

1−i

(e) 2+3i
2−i + 4i

(f) 1
2i (i

5 − i−5)

4. Calcolare il modulo e l’argomento di:

(a) (i−
√
3)14

(b) 1+cos(θ)−isin(θ)
1+cos(θ)+isin(θ)

Suggerimento: utilizzare la formula di Eulero
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5. Calcolare le varie determinazioni di:

(a) 8
√
−1

(b) 3
√
1 + i

(c) 5
√√

3− i

6. Trovare, se esistono, i numeri complessi z che soddisfano:{
z2z − zz = −z
(z3 + z)3 = 1

7. Dimostare che la somma delle n radici dell’equazione zn = 1 é zero per
ogni n ≥ 2
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