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Esercizio 1.
Sia {Xi}ni=1 una successione di v.a. con funzione di densità:

fX(x, θ) = 3x2

θ3 1[0,θ](x)
Sia Yn = max{X1, ..., Xn}, dimostrare che Yn ha densità:

fYn(y, θ) = 3ny3n−1

θ3n 1[0,θ](y)

Esercizio 2.
Supponete che due variabili casuali X e Y abbiano una funzione di densitá di pro-
babilità congiunta:
fX,Y (x, y) = 1

2xy1(0,x)(y)1(0,2)(x)

1. Trovate le distribuzioni marginali di X e Y .

2. X e Y sono indipendenti?

Esercizio 3.
Sia fX(x) = 2xe−x

2

1(0,+∞)(x)
Trovare la densità di Y = X2.

Esercizio 4.
Siano X1 e X2 varibili casuali indipendenti, ognuna avente distribuzione normale
con parametri µ = 0 e σ2 = 1. Trovate la distribuzione congiunta di Y1 = X2

1 +X2
2

e Y2 = X1/X2. Trovate la distribuzione marginale di Y1 e Y2. Y1e Y2 sono indipen-
denti?

Esercizio 5.
Sia data una circonferenza di raggio R con centro l’origine degli assi cartesiani. Si
scelga un punto a caso nel cerchio, dunque P(x,y). Calcolare la funzione di densità

f(x, y), la marginale fX(x). Sia inoltre D =
√
x2 + y2. Calcolare E(D).
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