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1. Calcolare il massimo e il minimo della funzione f(x, y) = x− y nell’insieme
E =

{
(x, y) ∈ R2 : x2 − 2y2 = 1, 0 ≤ x ≤ 3

}
.

2. Calcolare il massimo e il minimo della funzione f(x, y, z) = 2x+ 3y + 6z
nell’insieme E =

{
(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 = 1

}
.

3. Trovare i punti della parabola di equazione y = x2 − 1 che distano meno
dall’origine.

4. Siano E =
{

(x, y) ∈ R2 : x+ 2y ≥ 2, x2 + 4y2 ≤ 4
}

e f(x, y) = exy.
Calcolare max

E
f e min

E
f .

5. Siano E =
{

(x, y) ∈ R2 : x2y ≥ 1, x ≥ 0, y ≤ 1
}

e f(x, y) = x+ y2.
Calcolare sup

E
f e inf

E
f , specificando se si tratta del massimo e/o del min-

imo ed eventualmente i punti in cui sono raggiunti.

6. Siano E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 ≤ z2, 0 ≤ z < 1
}

e f(x, y, z) = z3 + xy.
Calcolare sup

E
f e inf

E
f , specificando se si tratta del massimo e/o del min-

imo e determinando eventualmente i punti in cui sono raggiunti.

7. Siano a, b, c > 0 e sia E =
{

(x, y, z) ∈ R3 :
x2

a2
+
y2

b2
+
z2

c2
= 1, x > 0, y > 0, z > 0

}
.

Determinare le coordinate del punto p ∈ E per cui è minimo il volume del
tetraedro definito intersecando il piano tangente in p ad E con i piani
x = 0, y = 0, z = 0.

8. Sia F (x, y) =
(

cosx cos y + x log
(

2
π
y

)
, exy

)
.

(a) Provare che F è invertibile in un intorno del punto
(
0, π2

)
.

(b) Fornire una stima del raggio dell’intorno in cui F è invertibile e del
raggio dell’intorno di definizione di F−1.

(c) Determinare lo sviluppo di Taylor al primo ordine di F−1 nel punto
F

(
0, π2

)
.


