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Esercizio 1 Determinare il massimo e il minimo della fuzione f(x, y) = x2 − x + 2y2 + 1 nel-
l’ insieme A = {(x, y) ∈ R2 | x2

4 + y2 = 1}

Esercizio 2 Sia f(x, y) = y4 − 2x2y3. Calcolare il massimio e il minimo assoluti di f sull’ in-
sieme B = {(x, y) ∈ R2 | − 1 ≤ y ≤ 1− x2}

Esercizio 3 Determinare il massimo e il minimo della funzione f(x, y, z) = ex2+y−yz nella sfera
in R3 di centro l’origine e raggio 1.

Esercizio 4 Determinare i punti dell’insieme {(x, y, z) ∈ R3 | z ≤ 1 − x2 − y2, z ≥ 0} in cui la
funziome f(x, y, z) = x2 − y2 + z2 − x2z + y4 assume il suo valore minimo.

Esercizio 5 Sia C = {(x, y) ∈ R2 | x4 − x2 + y2 = 0}

(a) Provare che C è un insieme compatto.

(b) Determinare i punti di C che distano meno dalla retta y = −2

Esercizio 6 Sia C = {(x, y, z) ∈ R3 | x2 + y2 = 1, z > 0} e sia f(x, y, z) = z2 + 2xz − xy2

(a) Stabilire se f è superiormente/inferiormente limitata su C.

(b) Calcolare sup
C

f e inf
C

f specificando se si tratta di massimo/minimo e determi-

nado eventualmente i punti in cui sono raggiunti.

Esercizio 7 Sia F (x, y, z) =
{

x + y + z se z > 0
ex2+y−yz se z ≤ 0

Determinare l’ estremo superiore/inferiore di f nella palla x2+y2+z2 ≤ 1 e stabilire
se si tratta di massimo/minimo.
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