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1. Determinare i punti stazionari delle seguenti funzioni e stabilire quali di
essi sono di massimo e quali di minimo locale:

(a) f(x, y) = x2 + y2 − x2y2

(b) f(x, y) = x2y + xy2 − xy − x2y2

(c) f(x, y) =
x3

3
− 2y3

3
− 4x2 − y2 + 2xy2 + 2xy − x2y

(d) f(x, y) = (x + y) (y + 1)2

(e) f(x, y) = x4 + y2ey+2x2

(f) f(x, y) = x3 − x2 cos y

(g) f(x, y, z) = x2 + y2 + z2 − x2y2 + x4

(h) f(x, y, z) = cos(xyz)

2. Determinare l’estremo superiore e inferiore su tutto R2 delle seguenti fun-
zioni e stabilire se si tratta di massimi e/o di minimi.

(a) f(x, y) = x4 − x2 + y2
(b) f(x, y) =

1
x2 + 2x + y4 + 3

3. Determinare lo sviluppo di Taylor al secondo ordine nell’origine delle
seguenti funzioni:

(a) f(x, y) = cos x sin y (b) f(x, y) = log
(
1 + x + y2

)
4. Provare che la funzione f(x, y) =

{
xy3

x4+y2 se (x, y) 6= (0, 0)
0 se (x, y) = (0, 0)

è di classe

C1 su tutto R2 ma non è di classe C2.

5. Discutere la continuità, l’esistenza di derivate parziali e direzionali e la

differenziabilità della funzione f(x, y) =

{
x2y3

x4+y4 se (x, y) 6= (0, 0)
0 se (x, y) = (0, 0)


