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Tema 1  Sia p misura su X, X la classe degli insiemi p- misurabili. Sia
anche u(X) < +o0o. E vero che

In caso affermativo, l'affermazione continua ad essere vera anche senza l'ipotesi
E,eX?

Tema 2

(i) Provare che i chiusi di RY sono Lebesgue misurabili.

ii) Provare che la misura di Lebesgue in RY & Borel regolare.

Tema 3 (Teorema di Beppo Levi)

Sia g misura su X, e siano 0 < f, < f,41, Vn € N funzioni misurabili in X.
Provare che

i [ 5= [t

B possibile sostituire 'ipotesi 0 < f,, < fh,11, Vncon f,1 < f, <1 Vn?
Tema 3. Siano f, € L*(X,pn).  Provare che
J o= Bl =i 0 = 3f €L [ fl =00
e che esiste una sottosuccessione f,, che converge quasi ovunque a f.

Tema 4 (Teorema di Riesz)

Sia [ : L? — R lineare e continuo. Provare che esiste una unica g € L? tale che

= [af vrer?

Tema 5. FEnunciare e dimostrare il teorema di convergenza di Vitali



Esercizio 1  Sia u(X) < +o0. Siano 1 < s < t. Provare che

(i) felL'= fe L elinclusione L' C L* ¢ stretta

(i)  linclusione L' C L* & falsa se pu(X) = +o00.

(i) felL' = u{z: |[flz)>1t}) =o(7) pert che vaa zero o
all’infinito.

Mostrare con un controesempio che tale comportamento non assicura la conver-
genza dell’integrale.

Esercizio 2 Sia  fu(2) = 18nm. v €R!

(i)  Stabilire per quali p > 1 risulta s |[ful? < + 0

(ii) Stabilire se f,, converge in misura.

(iii)  Stabilire per quali p > 1 risulta f, — 0 in LP(R*).



