AM5-2005: I APPELLO

TEMA 1.

Dedurre il Teorema della Convergenza dominata (di Lebesgue) dal Teorema della
Convergenza Monotona (di B. Levi).

TEMA 2. Sia g misura su X, X, la  o-algebra dei misurabili.

Sia f > 0 sommabile. Provare che

(i) wv(F), FEe€X, ¢éunamisura finita

(i) Ve>0,30.>0: pld) <o = v(E) <ce

TEMA 3. Sia f€ L'. Provare che

1
) /Eg\ <c¢ VE misurabileet.c. 0<pu(E) <400 = |g|leo<c

(B

Dedurre che, se  p é o-finita, allora

(LYY  ¢é isometricamente isomorfo a L

TEMA 4. Sia ¢ € C°(RY).  Provare che

N9
Sgp/‘fn| < +00 = Sgp (H‘P*anoo + ZHT(‘P*ﬂL)HOO) < +00

j=1 J

TEMA 5. Sia ey =N [ —% —  Provare che
RN (+z[?) "2

1 \Y% —
u(r) = — = u(y)_, :EN y> dy Vu € C3°(RY)
CN BN |z —y|




Esercizio 1. Sia B:={z € R": ||z|| < 1}. Siano

L= [ Nl ™xa d= [ el

Stabilire per quali p risulta

I, < +o0 Jp < +00

Esercizio 2.  Sia f, successione limitata in LP(R"), p > 1. Provare che

fom§oqon [IRF = [157 = = fll =0

Esercizio 3. Sia f, € LP,p > 1. Sia sup,, || ful|r < +00. Sia %WL% =L

Provare che fn—0 qo. = /fn g— 0 Vgel!

ISTRUZIONTI.
1. Ogni Tema correttamente svolto da 6 punti, per un massimo di 24 punti

2. Ogni esercizio correttamente svolto da 6 punti.



