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(1) Mostrare le seguenti affermazioni:

(i) Se D ¢un dominio e | D |< oo, allora D ¢ un campo.

(i) Se F;y C F, C --- C F, ¢una catena di campi, allora U}_,F}, = F
€ ancora un campo.

(i) Q (\/5) uQ (\/§) ¢ un campo?

(2) Descrivere le seguenti estensioni di campi, considerando che &, € una
radice primitiva n-esima dell’unita.

(i) Q(&);

(i) Q& );

(i) Q& v2).

(3) Sia K = {0,1,«, 3}, dotato di somma e prodotto in cui valgono le

seguenti leggi di composizione:

l+a=p
ata=p+p=14+1=0
o’ + 3 =0.

Mostrare che K e un campo. Determinare inoltre il suo sottocampo fonda-

mentale (o primo).

(4) Consideriamo le seguenti applicazioni tra campi, dove indichiamo con
F, il campo finito con p elementi. Verificare quali sono omomorfismi, quali

isomorfismi e/o automorfismi:
(1) ¢: F, —F,, x — P

G) ¢ 0(v2) —Q(-v3), Y Y
(éit) ¢ @(\@) —>@(—\/§> T+ yV2 — z—yV2.

(5) Sia D un dominio, K = Qf(D) il suo campo delle frazioni e F un

altro campo. Provare che ogni omomorfismo iniettivo ¢ : D — F ha
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un’unica estensione ad un omomorfismo iniettivo ¢) : K — F' cosi definito:
a é(a)

b B(b)



