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. Sia K un campo e siano f(x),g(z) € K[z]. Dimostrare che, se I =
(f(x),g(z)) e 'ideale generato da f(z) e g(z), allora I = (MCD(f(z), g(x)).

. Sia K un campo e siano f(z), g(z) € K[z]. Siano I = (f(x)),
J = (g(z)). Dimostrare che I N J = (m.c.m.(f(z), g(x)).

. Siano f(z) = 2> — 1,9(x) = 2> + * + 2 € Q[z]. Determinare un
generatore per l'ideale (f(x), g(z)) e per l'ideale (f(z)) N (g(x)).

. Sia I = (3,z) l'ideale di Z[z] generato da 3 e da x. Dimostrare che
Z[z]/I ¢ isomorfo a Zs.

. Sia I = (z) C Z[z]. Dimostrare che I & un ideale primo, ma non ¢ un
ideale massimale.

. Sia A = Q[z]/I, dove I = (z® — 2). Determinare:
(i) se I & primo;
(ii) se I & massimale;

(iii) se x> + 2+ I € A ¢ invertibile e, in caso affermativo, calcolarne
I'inverso.



