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1. Mostrare, per induzione, che per ogni numero naturale n > 1: 8 divide 32" — 1.

2. Mostrare, per induzione, che per ogni numero naturale n > 1 , risulta

9n)!
1-3-5---(2n—1):2(")|.
n.n!

3. Sia S linsieme dei sottoinsiemi non vuoti di N | cioe S = P(N) \ {#}. Si
consideri in S la relazione definita da:
X<Y <= X=Y oppure x<y perogni zcX e yecY.

a) Verificare che questa relazione ¢ una relazione d’ordine;
b) Stabilire se S ha elementi massimali o minimali .

4. Sia A ={a,b,c,d} . Ordinare lessicograficamente A x A quando A & ordinato

in uno dei seguenti modi:
a) a<b<dea<c<d;
b) a<b<ceb<d.

5. Calcolare tutte le radici primitive 22-sime dell’unita.
6. Calcolare i polinomi ciclotomici ®4, &g, Pg, P13.
7. Se p & un numero primo, allora:

P X)=XP 4 XP 24 4 1.

Per ogni intero r > 1, si ha:
O, (X) = 0p(XP ).

8. Se p & un numero primo, allora ®,,(X) = @,(—X).
9 Esprimere in forma polare i seguenti numeri complessi:

-1
144

1
5,—1 —/3i,—6,—3 + V31, =4 =40, =31, V2 + /2,

10 Dimostrare che il modulo del prodotto di due numeri complessi ¢ il prodotto dei
loro moduli e I’argomento ¢ la somma degli argomenti.

11 Se z = cos %’r +isin 27“, dimostrare che se MCD(n, m) = d > 1, allora z™ & una

radice %—sima dil.



